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1. Sucesiones

Sucesion: Lista de términos, ordenados: a, dp, Az, ...

1. Ejemplos:
(@) 1,3,5,7, .. (b) 1,-1,1,-1, .. (c) 2,4,6,8, ..
(d) 1,2,4,8,16,.. (e) 1,-3,9,-27,.. (f) 11,9,7,5, ..
(g) 1,3,6,8, .. (h) 1,1,2,3,5, .. (i) 1,-3,5,-7, ..

2. Descripcion genérica:
 Mediante un término general:

() ap=2n-1 (i) bp =2" (k) ¢ = (D"
 Mediante una regla de formacion: (sucesiones recurrentes)
(I) Los dos primeros términos son ...y ... Los siguientes se obtienen
mediante la suma de los dos precedentes. (Fibonacci)
a; =1 a, =1 An = Ap_p + ap_q

3. Ejercicio:
(1) Halla los primeros términos de las sucesiones dadas mediante los
términos generales o reglas de formacién del apartado anterior.
(2) Busca el término general o la regla de formacién de los ejemplos
del apartado inicial.
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2. Sucesiones importantes

2.1. Progresiones aritméticas: a, =a; +(n—1)d
1. Ejemplos (algunas lo son; otras, quiza no):

(a) 4,7, 10, 13, ... (b) 45, 40,35,30,.. (c) 3.5,3.8,4.1,4.4, ..
2. Ejercicio:

e ¢Cuadles de las sucesiones anteriores son progresiones aritméticas?
* Enlas p.a., halla el primer término, la diferencia y el término general.
* Elige una p.a. cualquieray suma a; + aq9, a, + aq, az + ag, etc.

3. Calculo: suma de los primeros n términos de una progresion aritmética:
STl = a4 i a, I as +'”+an_1+an

an + An-1 +an_2 + .o 4 a, +(11

25 =@ +al))+ (x) + () +-4 () +(»)

é/)
|

n (a; + ay)
" 2
3. Ejercicio: En las p. a. anteriores, calcula a;g + a1 + a4, + ... + ayp.
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2. Sucesiones importantes

2.1. Progresiones aritméticas: a, =a; +(n—1)d
1. Ejemplos (algunas lo son; otras, quiza no):

(a) 4,7, 10, 13, ... (b) 45, 40,35,30,.. (c) 3.5,3.8,4.1,4.4, ..
2. Ejercicio:

e ¢Cuadles de las sucesiones anteriores son progresiones aritméticas?
* Enlas p.a., halla el primer término, la diferencia y el término general.
* Elige una p.a. cualguiera y suma-ay—i—a.,, d,~+ aq, a3 + ag, etc.

3. Calculo: suma de |0s primerags n térniinos ae una progresion aritmética:
STl = a4 i a, I as +'”+an_1+an

an + An-1 +an_2 + .o 4 a, +(11

25 =@ +al))+ (x) + () +-4 () +(»)

é/)
|

n (a; + ay)
" 2
3. Ejercicio: En las p. a. anteriores, calcula a;g + a1 + a{> + ... + ayp.
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2. Sucesiones importantes

2.2. Progresiones geométricas: a,=a; - r"1!

1. Ejemplos (algunas lo son; otras, quiza no):
(a) 3,6, 12, 24, ... (b) 20, 10,5, 2.5, ... (c) 1,-1,1,-1, ..

2. Ejercicio: (a) ¢Cuales de estas sucesiones son progresiones geomeétricas?
(b) En las p. g., halla el primer término, la razén y el término general.

3. Suma de los primeros n términos de una progresion geométrica:

Sn = 4 -+ a, + as + +an_1+an
Sn"r= az‘l‘ as -+ ay -+ +an_1+an'7"
Spy(r—1) =a,'r — a4
P e R Sl a—a crhr a1 =1T)
no r—1  1-=-r 1—r B 1—r

3. Ejercicio: (a) en las p. g. anteriores, calcula a;g + a1 + a4, + ...+ a20 |
(b) Cuando una p. g. tiene |r| < 1, 3S: serie. :
Deduce esta formula y aplicala a una p. g. concreta.

(c) En la figura, area de la zona naranja.
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2. Sucesiones importantes

2.3. Sucesiones de potencias: a, = n”
1. Cuadraticas: a, = n® S, = n-(n+12- (2n+1)
2 2
2. Cubicas: a, = n° S, = @
2.4. Sucesion de Fibonacci: 1,1,2,3,5, 8, 13, ...
a; =1 a, =1 A, = Qp_p +ap_q
10
3. Notacidn > a
n=4
1. Ejercicio. Interpreta, calcula:
n n n n
Ei 2(21' +1) 2(11 — i) z 2(=1)
i=1 i=1 i=1 i=1
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4. Ejercicio resuelto

NUmeros triangulares . & S
& .. ..... t.....i .........
o @ *® ocee Seee LeR RO R X LR R R R R
Solucion
 Pongamos unos cuantos términos: t, : 1 3 6 10 15 21

* No es conocida; formamos

la ; a, -
« Conocida: a, =1+ n Sy =2t (1410 = n-(:+3)
* Volvemos a t:
tl = 1 = 1 + SO
tz = 1 + al - 1 + Sl
t3 = 1 + a1 + az - 1 + SZ
t4:1 +a1+a2+a3 =1 +53
tn = 1 + a1 + az o an_l - 1 —+ Sn—l - 1 —+ Sn—l
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5. Ejercicios y problemas

Cuadrados de naranjas

1. Interpretay calcula: :) T o \
. JI9  “III

aq, a, An,

Piramides de naranjas

2. Interpretay calcula:

P1, P2, Pns Sn
10

S

n=4

Fractales

3. Calcula los perimetros. \/ l\/& gf;g
4. Calcula el niumero de lados.

Taller mateméatico Sucesiones



6. Sucesiones en 2D

Elemento genérico de una matriz (= termino general)
1|23 4|5 1|6 |11 16 21 2 3/4|5 |6
6 78| 9 10 2 | 7 |12]17 |22 3  4|5)|6/|7
11 [ 12 | 13 | 14 | 15 38|13 |18 23 4 |56 7|8
16 | 17 | 18 | 19 | 20 4 9 14 19 | 24 5 67|89
21|22 (23 24|25 5 10|15 |20 | 25 6 78| 9|10

Estrategias:
- Buscar primero el término general de cada fila.
Puede interesar buscar primero el “término inicial ficticio” de cada fila.
- Buscar primero el término general de cada columna.

III

Puede interesar buscar primero el “término inicial ficticio” de cada columna.
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Apéndice A: ideas para buscar patrones

o a O00 0000 00000 000000
0 O00 0000 00000 QOO0 G0O
i 0 OO0 00000 CO0OO0O000
2 )] L0 T T O A L0 T O T T o A
3 0 0000 o0

4 O

Lh
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Apéndice A: ideas para buscar patrones
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Apéndice B: Sucesiones con la division entera

Cociente y resto:

Dividendo | Cociente 23 7
23 I 7=3 |D,, |3—
_ ivisor
23 W 1=2 Resto 2

Ejemplos de sucesiones:

« Escribe los primeros terminos de estas sucesiones:

a,= n/t 2 b,=n % 2
ch=(n—-1D/7+1 d,=(n—-1) % 7 + 1
e,= (n+3) /5 fh=(n+1)% 5

« Halla el término general de éstas sucesiones:
- 1,1,2,2,3,3,... -0,1,2,0,1,2,... -1,2,3,1,2,3,...
- 4,5,6,4,5,6,4,5,6 ...
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